Vrije Universiteit

Faculteit der Exacte Wetenschappen
Afdeling Wiskunde

De Boelelaan 1081a, Amsterdam

¥

Tentamen Topologie I (DT2/01)
woensdag 21 december 2011; 12:00 — 14:00 uur.

Elke goedgemaakte opgave levert drie punten op. ‘Goedge-
maakt’ wil zeggen: correct, volledig beargumenteerd en netjes
opgeschreven.
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Zij A een gesloten deelruimte van een Lindeldfruimte X. Bewijs dat A Lindeldf is.

Zij A een overaftelbare deelverzameling van een Lindeldfruimte X. Bewijs dat A een limietpunt heeft.

. Zij X de reéle rechte met de speldjestopologie (= de rechte van Sorgenfrey), en zij ¥ = X x X.

o
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a. Laat zien dat B = {[a,b) x [¢,d) : a,b,¢,d € R,a < b,c < d} een basis is voor Y.
b.

Laat zien dat Y separabel is.

Laat zien dat de lijn y = —x + 1 een gesloten en discrete deelruimte is van Y.

Laat zien dat Y niet Lindeldf is.

a. Bewijs dat een eindig product van discrete ruimten discreet is.

b. Voor elke 1 € N, zij X; een discrete ruimte die meer dan één punt bevat. Bewijs dat Hfil X, niet

discreet is.

Zij f: X — Y een quotiént afbeelding met ¥ samenhangend en f~!(y) samenhangend voor elkey € Y.
Bewijs dat X samenhangend is.

Zij (X, d) een metrische ruimte met disjuncte, niet-lege, gesloten deelverzamelingen A en B. Definieer
f: X —[0,1] als volgt:
_ d(x, A)
1@) = A +dw B

Bewijs dat f goed gedefinieerd is en continu. Bewijs - dat X normaal is.
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