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Alle antwoorden moeten zorguuldig worden bear-

gumenteerd. Geen rekenmachine, geen open boek,

geen formuleblad.

(1) Bepaal voor welke K > 0 de integraal
/°° Kz 1 4
o \z?24+1 2z+1 ’

(2) (a) Zij (X, d) en (Y, d') metrische ruimten. Bewijs dat voor elk tweetal continue functies
f,g: X — Y de verzameling

freX: f(z) = g(a)}

convergeert.

gesloten is in X.
(b) Laat (X, d) een metrische ruimte zijn. Een punt p in X is geisoleerd als {p} open
is. Bewijs dat de volgende uitspraken voor een punt p in X equivalent zijn:

(i) p is geisoleerd,
(if) d(p, X \ {p}) > 0,

(iif) p & X \ {p}-
(3) Voor elke n € N, zij f, € C[1, 3] gegeven door
_log(nz) +n
fl®) = nx? '

(a) Bewijs dat de rij functies (f,) puntsgewijs convergeert naar de functie f(z) = z 2.
(Hint: lim,_ ., n*/™ = 1. Dit hoeft u niet te bewijzen.)

(b) Bewijs dat voor n > 2 de functie f, — f monotoon dalend is op [1, 3] (gebruik dat
Je ~ 1,648721).

(c) Is de rij (f») uniform convergent op {1, 3]?

(d) Bereken
3
im / log (nz) +n ,
1

n—0co nx?

(4) Bepaal of

oo o0
x T
Z 372 1 3/4..2 en Z 34 1 13/2,2
1n/+n/x =t
n= =

uniform convergent zijn op [0, 1].




(a) Voor welke c is f continu in 07
(b) Voor welke ¢ is f differentieerbaar in 07

Zij (X, d) een metrische ruimte. Als A C X en z € A dan heet x een geisoleerd punt
van A in X als er een open verzameling U is in X met UN A = {z}.

(4) Zij

o0

1 1 1
1

Wat zijn de inwendige punten, de randpunten, de verdichtingspunten en de geisoleerde
punten van A in R? Bepaal int A en A.
U hoeft alleen de antwoorden te geven.
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