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1. In deze opgave staan A en B voor niet-lege, begrensde deelverzamelingen van R.
Bewijs of weerleg:

(i) VACR:
supA+infA=0=Jz,yc A:z+y=0.

(i) VA, BCR:
supA <supB=> B\ A#0.

2. [In deze opgave kunt u volstaan met het geven van de antwoorden.]
Geef in elk van de onderstaande gevallen de afstand d(f,g) van de gedefinieerde
functies f en g in B(R) (voorzien van de bekende supremum-metriek d):

(i) f(z) = arctanz; g(z) = 2 — arctan x.
(ii) f(z)= ﬂ%; g(x) = sinzx.
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(iii) f(z) =sin’z; g(z) = —3 — cos®=.

3. De functie d : R x R — R wordt gegeven door:

_ 0 als ¢ =y,
d(z,y) -—{ [ —1+[y—1 alsz#uy.

(i) Toon aan dat d een metriek is op R.

(ii) Schets de volgende (open) bollen:
Bd((), 1)7 Bd(17 1)) Bd<—1, 3)

(i) Zij A=Qen B =R\ Q. Bepaal in (R, d) afsluiting en inwendige van A en B.
[Antwoorden volstaan.|

(iv) (i) Ga na of d equivalent is met de euclidische metriek op R.
(ii) Ga na of d equivalent is met de discrete metriek op R.

Z.0.Z.




4. Zij R voorzien van de euclidische metriek. Ga na of het mogelijk is twee niet-lege,
disjuncte deelverzamelingen A en B van R aan te geven z6 dat AU B # R, A is
open, B is gesloten én A U B is open.

5. Zij (X, d) een metrische ruimte. Gegeven is:

YA C X : A gesloten == A° gesloten.

Toon aan: d is equivalent met de discrete metriek op X.

6. De metriek d op R is gegeven door:
. 0 als x =y,
d(x:y) = { 2 +y2 als z 75 Y.

[Niet aantonen dat d inderdaad een metriek is.]
Schets de volgende (open) bollen:

Ba(0,1),  By4(100,100), By(1,5).
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Het tweede deeltentamen Metrische Topologie wordt afgenomen op vrijdag 26 maart 2004,
10:30-12:30 uur.



