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Alle vectorruimten worden eindig dimensionaal verondersteld.

1. a) Geef een voorbeeld van een vectorruimte V en een lineaire afbeelding A : V — V
zo dat im A = ker A.

b) Bestaat er zo’n voorbeeld onder de restrictie dat dimV = 57

c) Zij V een vectorruimte en p: V — V een projectie met rang n. Wat is het spoor
(trace) van de matrix van P t.0.v. een gegeven basis van V'?

2. Zij P, de vectorruimte van polynomen met graad ten hoogste n met inwendig product
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a) Laat zien dat de functionaal §’, gegeven door

&'(p) =7'(0)

gerepresenteerd kan worden door een g € P, zo dat

§'(p) = (p,q)-
b) Bereken ¢ expliciet voor P;.
3. Zij
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a) Bepaal de decompositie A = S+ N in een commuterend semisimple gedeelte S en
een nilpotent gedeelte N.

b) Beschrijf hoe in het algemeen e*4 kan worden berekend als de S + N decompositie
bekend is en men de eigenwaarden van S kent.

c¢) Los de differentiaalvergelijking
& =Az, zecR®

op door e*4 uit te rekenen voor de gegeven A.

Normering:

1: a) 1 2: a) 1 3: a) 1
b) 1 b) 1 b) 1
c) 1 c) 1 c) 1
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Eindcijfer = Totaal + 1.



