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1. Zij T een lineaire operator op R* met matrix (op de standaardbasis van R%)

a)
b)
c)
d)

W N
W N
Uk W N
SO O

Formuleer de rangstelling.
Wat is de rang van de matrix van 77
Wat is de dimensie van de kern van 77

Wat is de dimensie van het beeld van 77

2. Zij V een unitaire ruimte en T': V — V een zelfgeadjungeerde operator. Zij {us,---,un}
een orthonormale basis van V bestaande uit eigenvectoren van T met bijbehorende
eigenwaarden Ay, ---, A,. Zij F; de orthogonale projectie op u;, ¢ = 1,-+-,n.

3. Zij

b)

Is Z?:l R = idv?

Is E?:l AzR =T7

Druk Tk, k € N, uit in termen van de A\; en de P;.

Zij f(A) = Yoo oanA™ een recks die convergeert op R. Wat is nu een geschikte
definitie voor f(T') die overeenkomt met de voorgaande bevindingen voor het geval
FO) =1, f(A) =Aen f(A) = A7

Definieer v/T op analoge wijze, onder geschikte voorwaarden.

Is de definitie van e in overeenstemming met de gebruikelijke definitie van de exp

van een operator?

2
A= 0
-1

O O
S = O

Bepaal de decompositie A = § + N in een commuterend semisimple gedeelte S en
een nilpotent gedeelte N.

Los de differentiaalvergelijking
T = Az

op door et uit te rekenen.

Z.0.Z.

Tentamen Voortgezette Lineaire Algebra
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