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Normering: 1 punt voor 1, 2 punten voor 2 en voor 3, 3 punten voor 4 en voor
5. Cijfer is het totaal, maar minimaal 1 en maximaal 10. .

1. We bekijken de functie f gegeven door f(z) = cosz. Stel z = z + iy met z,y € R
en schrijf f(z) in de vorm u(z,y) + iv(x,y) met u en v reéle functies. Gebruik de
vergelijkingen van Cauchy-Riemann om aan te tonen dat f complex differentieerbaar
is op C.
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2. De complexe functie f is gegeven door f(z) = ;L-f—l
a) Wat is de convergentiestraal van de machtreeksontwikkeling van f rond z = 07

b) Bepaal de Laurentreeksontwikkeling van f in machten van % voor |z| groot.
3. Laat H = {z €C: Imz > 0}. Bepaal het beeld van H onder de afbeelding
z+1

z — .

z—1

Licht met een schets toe wat voor elke 0 < ¢ < 7 het beeld is van

Ry = {z = te'®, ¢t > 0}.

4. Bereken met behulp van de residustelling met windingsgetallen voor elke a > 1

27 1
/0 (a — cost)? dt.

Verifieer ook dat aan de aannamen van de stelling is voldaan.
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voor alle a € IR waarvoor deze integraal bestaat, met behulp van de residustelling
met windingsgetallen. Gebruik een contour die bestaat uit 2 halve cirkels en 2
lijnstukken op de reéle as. Verifieer ook dat aan de aannamen van de stelling is
voldaan.

5. Bereken




